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Rezultatele catedrei de matematica si informatica
prof. Matyas Mirel
C.T. “Al Papiu llarian” Zalau

Ca de fiecare datd, la finalul unui an scolar, ne-am obisnuit sa
facem o analizd a activitatii catedrei de matematicd si informatica de la
Colegiul Tehnic ”Alesandru Papiu Ilarian” prin prisma rezultatelor obtinute
de elevii nostri.

Si in anul scolar 2016-2017 am participat la traditionalele
concursuri “Teodor Topan” de la Simleu Silvaniei, Olimpiada Nationald de
Matematicd si Concursul National de Matematicd Aplicatd ~Adolf
Haimovici”, Sesiunea Interjudeteana de referate si Comunicari ale Elevilor
”Fatd-n fatd cu adevarul” de la Baia Mare sau Concursul Regional de
Matematica Aplicata in Economie ECOMAT.

La sesiunea de referate “Fatd-n fatd cu adevarul” elevii nostri au
obtinut doua premii II (Heghedus Raluca, Jecan Monica — XIIB, Urs
Marian, Rus Catdlin — XIH), doud premii III (Chiritd Cristina, Saldjan
Flavia — XIIC, Negoescu Mihnea, Pop Alexandru — IXH) si o mentiune
(Moldovan Miriam Luiza, Opris Andreea — IXB).

La etapa judeteana a Olimpiadei Nationale de Matematica, elevul
Duma George — XB a obtinut mentiune.

Etapa judeteand a Concursului National de Matematicd Aplicata
”Adolf Haimovici” ne-a adus cele mai multe premii. Astfel, la profilul
servicii am obtinut doud premii III (Bucsi Krisztian — IXD, Salajan
Alexandra — XIIC) si cinci mentiuni (Lacatus Dragos - IXE, Pop Anda —
IXD, lenciu Laura — XI , Stoica Lavinia — XI ). La profilul tehnic elevii
nostri au obtinut un premiul I (Negoescu Mihnea — IXH), un premiul Il
(Chiorean Alexandra — IXH) si o mentiune (Irimes Raul — IXH).

La cea de a Vl-a editia a Concursului Regional de Matematica
Aplicatd in Economie ECOMAT, desfasurat la Bistrita, eleva Ienciu Laura
a obtinut premiul I1I.

Olimpiada de Informatica, etapa judeteand, a adus urmatoarele
rezultate: patru premii | (Modi-Balanean Cristina — IXA, Opris Andreea —
IXB, Negreanu Marc Paul — XA, Barna David — XIA), doud premii II
(Moldovan Miriam — IXB, Solomonean Dan — XA, Jecan Monica — XIIB)
si un premiul IIT (Ghiurcuta Andrei — XA).

Chiar daca din punct de vedere numeric, rezultatele din acest an
scolar ar putea fi considerate mai putine, in spatele fiecdrui premiu sau
mentiune existd multd munca din partea elevilor si a profesorilor. Se cuvine
asadar sd-i felicitam pe toti!
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Matematica. Chestiuni metodice.

Metode de calcul a limitelor din integrale
Prof. Sirb Vasile
C.T. “Al Papiu llarian” Zalau

Tn acest articol vom da cateva metode de calcul a limitelor cu
integrale, cu ajutorul teoremei de medie si a teoremei de existentd a
primitivelor unei functii continue.Pornim de la faptul ca orice functie

continua pe un interval este integrabila pe acel interval.
n+1 1

Aplicatia 1.Calculati lim J, =

Solutie: Fie f(x) = fi[n,n+1] - R

M’
Din Teorema de medie 3¢ € (n,n + 1) astfel ncéat
n+1
(x)dx=(mn+1-n)- =f(§) = —
i f ( ) () =1 Fiirl

Dar
n<é<n+l = nP+n+1<&+&+1<m+1D3+mn+
D+1
aplic radical:
Vi +n+1<J8+&+1</m+1)3+(m+1)+1

st inversand avem:
1 1 1

\/(n+1)3+(n+1)+1<\/E3+€+1<\/n3+n+1

de unde rezultd inegalitatea:

1 fn+1 1 1
< ——dx < ——
Jo+1D)3+m+1D)+1 S Vx¥+x+1 Vi3 +n+1

n+1 1
Din criteriul clestelui rlll_r)glof =—dx =0

Aplicatia 2 Calculati limn—)oo( 5 f,:ﬁz - )

24x7

Solutie: Fie f(x) = i s filnn+2] >R
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Din Teorema de medie ()¢ € [n,n + 2] astfel incat
= (42— FO =25

n o 2+x7 2+&7
Darn<é<n+2=>n’ <& <(n+2)7, adunim 2

241" <2+4&7 <2+ (n+2) leinversim

1 1 1
2+(n+2)7  24&7 24n7
2n? 282 2(n+2)?
2+(n+2)7  2+4&7 2+n’
2n? n+2 x?2 d 2(n+2)* | 5
2+(n+2)7 J-n 2+x7 2+n’ |
2n” nS J-n+2 x? 2n5-(n+2)>?
2+(n+2)7 2+x7 2+n7
Trecem la limita si din Teorema
. n+2 x?
hm""‘”( ’ fn 2+4x7 )= 2
Avlicatia 3 Calculati lim n? - [ :de.

Solutie: Fie f(x) = 6+1 ;filnn+1] >R

Din Teorema de medie (3)¢ € [n,n + 1] astfel incat
+3 %3 3

[P amde=(+1-m)fO) = 75

Darn<$<n+1=>n <& <m+1)°

e nb +1<€6+1<(n+1)6+1
n3 &3 (n+1)3
(n+1)6+1 £6+1 né+1

fn+1f( )d < (n+1) | 3

(n+1)6+1
n® n3 fn+1 x3 (n+1)3 3
(n+1)6+1 6+1 né+1
3
3 n+l x _
= llmn_,oo n f 6—+1dx =1

clestelui

Observatie: In urmatoarele aplicatii vom folosi teorema de existent a

primitivelor unei functii continue si formulele de derivare:
daca f continua atunci:

() (X (®)dt) = f(x)
@ (79 f(odt) = Fw@)-v'@)
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@) (fv((;c))f(t)dt)’ = fw() - v'(x) = fu@) v ()

tgx ¢
Aplicatia 4 Calculati: lim = (%)
4 \J1
Solutie:
Suntem in cazul [%] pentrucd tg s = ctgr =1= fllf(t)dt = 0.

Folosim (f: (x)f(t)dt)’ = f(u (x)) - u'(x) si aplicam regule lui
L’Hospital

11

tg?x . , tg?x . _1 e T
lim et9* - (tg x) — lim € cos?x _ _ 2 _ 2e =1
S ectd?x . (ctg x)' ST etg?x L (L —2e
e (ctg x) ae (sinzx) e'_%

2
.. - 1 xt?(e+9)
Aplicatia 5 Calculati: lim,_,, (F Jy e dt).
Solutie:
2 Xt (t+9)dt
limy_,q (x—13 . foxt t(:g) dt) = lin(q)fo”—l(apllcaml Hospital)
X—

= limED. L iy 22 2 g

x—0 Xx+1 3x2  x—03x+3 3

Aplicatia 6 Calculati: llm f (Hlo) dt.

t+1
Solutie:
X(t+10 X(t+10
.1 x (t+10 - Jolm)ar L o (r)at . x+10 _ 10
llm—fx(—)dt = llm—o(”l) = llm—( o (52)4) =lim=— ===
x—0x "0 t+1 x—0 X x—0 X x—=0 x+1 1
10.
C . . 1
Aplicatia 7 Se considera sirul (I))ps1, In fo x2+3 > dx . Sa se
calculeze lim,_, o nly,.
Solutie:

Vom incerca s aplicim teorema clestelui. Pentru aceasta studiem
1

monotonia sirului si demonstram egalitatea [, + 31,41 + 21, —

vn € N*.
. 1 xHl_xn 1 x™(x—1)
Monotonia: Inyy — In = [§ S dx = [ 5 —

Asadar sirul (1), este descrescator.

dx <0,Vx €[0,1].
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fl xMF243xNH 15" fl x™(x2+3x+2) dx

Inyz + 341 + 21, = 0 2243242 X243x+2

TL+1 1 1
f x"dx = =—
n+1 Q) n+1
Folosind monotonia I, < I,, , majoram relatia de mai sus:

# =Inyo + 3y + ZIn < In + 36, + 21, = 61,

Avem i <6Il, sau —— < I, (relatia 1).

Mlnoram rela‘glaﬁ = In+2 + 301 +20, =215 +3L,45 + 21,5, =
6In+2

1 1
Avem — 2 61,5 SAU I, < s de unde scazéand indicele cu 2 avem

L, < (relatla 2)

Din relatiile (1) si (2) avem m <I, < W . Inmultim cu n si trecem la
hmlta

lim < limnl, < lim
n—oo 6M+6 n—oo n—oco 6N—6

Folosind criteriul clestelui avem lim nl,, =
n—oo

Bibliografie:

1.Mircea Ganga — Teste de analiza matematica, Editura Iriana,
Bucuresti, 1993.

2.D.M. Batinetu-Giurgiu — Primitive si integrale, Editura Birchi,
Timisoara.
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Informatica. Chestiuni metodice

Tncepand cu acest numir, vom aborda din punct de vedere metodic
unele teme din programa de informatica, care fac obiectul examenului de
Bacalaureat.

Recursivitatea. Subprograme recursive
Metode de abordare — Comentarii — Sugestii

Prof. Paula — Cristina Deac
C.T. “Alesandru Papiu llarian” Zalau
Tipuri de cerinte

1. Pentru definitia de mai jos a subprogramului f, ce se afiseazi ca
urmare a apelului f(...);?

2. Se considera subprogramul aldturat. Ce valoare are f{(...)?

3. Pentru functiile f1 si 2 definite alaturat, stabiliti care este valoarea
lui f1(...). Dar f2(...) ce valoare are?

4. Se considerd subprogramul f, definit alaturat. Scrieti o valoare
pentru x astfel incat f(x) sa fie egal cu o valoare cunoscuta.

5. Functia f are definitia aldturatd. Scrieti cea mai mare valoare de
doua cifre pe care o poate avea n astfel Incat f(n)sa indeplineasca o
anumita conditie. (v25)

6. Se considera definit subprogramul f. Scrieti doud valori naturale, x;
si x, pentru care f(X;)=f(x.).

Notiuni teoretice

O notiune este recursivd daca 1n definitia ei apare insasi notiunea
care se defineste. Recursivitatea este un mecanism general de abordare a
algoritmilor. Spunem ca un subprogram este recursiv dacda el se
autoapeleaza.

Se pune Intrebarea daca orice subprogram recursiv este corect? Un
subprogram recursiv trebuie asadar sa se incheie dupa un numar finit de
prelucrari. Prin urmare, pentru ca un subprogram recursiv si fie corect,
acesta trebuie sa indeplineasca urmatoarele conditii:

a) sa existe o conditie de terminare a autoapelurilor;
b) autoapelurile sd se produca in asa fel incat sd se ajungd la un
moment dat la conditia de terminare.

In cazul in care functia are parametri, acestia se memoreaza ca si
variabilele locale pe stiva, astfel:
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a) parametrii transmisi prin valoare se memoreazd pe stiva cu
valoarea din acel moment
b) pentru parametrii transmisi prin referinta, se memoreaza adresa

lor

In principiu, pentru orice algoritm recursiv exista unul iterativ care
rezolva aceeasi problema, mecanismul recursivitatii Tnlocuind de fapt
instructiunile repetitive. Recursivitatea oferd avantajul unor solutii mai
clare pentru probleme si a unei lungimi mai mici a programului. Ea prezinta
insd dezavantajul unui timp mai mare de executie si a unui spatiu de
memorie alocatd mai mare. Este de preferat ca atunci cind programul
recursiv poate fi transformat cu usurinta intr-unul iterativ, sa se faca apel la

cel din urma.
Exemple rezolvate

1. Sa se calculeze produsul primelor n numere naturale.

Functia iterativa

int f(int n)

{ inti=1, P=1;
while (i<=n)
{ P=P*i ;

i++;}

return P ;}

int main()

{ int n=5;
cout<<f(n);
return O;

¥

Functia recursiva

int f(int i)

{ if (i>1)

return i*f(i-1);
elsereturn 1 ;

}

int main()

{ int n=5;
cout<<f(n);
return O;

¥
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2. Pentru definitia de mai jos a subprogramului f, ce se afiseaza ca
urmare a apelului f(12345);?

void f(long n)
{ cout<<n%710;
if(n1=0){ f(n/100);
cout<<n%10;
1}

Vom scrie rezultatele apelului f(12345) pas cu pas, astfel:

f(12345)€ E(lZB)% 12(1)% 5(0)% 0

Rezultatul afisat va fi: 5310135

3. Pentru functiile f1 si f2 definite alaturat, stabiliti care este valoarea
lui f1(3). Dar f2(41382)?
long fi(int c){ if (c%2==1) return 1;
else return 2;

}
long f2(long n){ if (n==0) return 0;
else return f1(n%210)+f2(n/10);
}
VVom calcula mai inti valoarea ceruta pentru functia f1:

f13)=1

Calculam apoi valoarea functiei f2 in 41382, astfel:
f2(41382) = f1(2) + f2(4138)

f2(4138) = f1(8) + 2(413)

f2(413) = f1(3) + f2(41)

f2(41) = f1(1) + f2(4)

f2(4) = f1(4) + 2(0)

VVom face calculele in sens invers si, completand in acelasi timp
rezultatele pentru functia 1, vom obtine rezultatele:
f2(4) =2

f2(41) =3

f2(413) =4

f2(4138) = 6

f2(41382) = 8
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4. Se considera subprogramul f, definit alaturat. Ce valoare are
f(100)? Scrieti o valoare pentru X astfel ihcat f(x)=1.
int f(int n){ if(n==0) return 0;
else return n%2+f(n/2);}

Vom scrie rezultatul functiei f(100) pas cu pas, astfel:
f(100) = 0 + f(50)
f(50) = 0 + f(25)
f(25) =1 + f(12)
f(12) = 0 + f(6)
f(6) = 0 + f(3)
f(3) =1+ f(1)
f(1) =1 + f(0)
Rezultatul functiei f(100) va fi, deci, 3. Din calculi rezulta ca f(1) este 1,
deci valoarea cautatd in a doua parte a cerintei este 1.

Probleme propuse

1. (Varianta 11 — Subiecte model pentru Bacalaureat 2009) Pentru
functia f definita alaturat, stabiliti care este valoarea f(5). Dar f(23159)?

int f(int n){ intc;

if (n==0) return 9;

else { c=f(n/10);

if (n%210<c) return n%210;

else return c;

}

¥

2. (Varianta 15 — Subiecte model pentru Bacalaureat 2009) Pentru
functiile f si g definite mai jos, scrieti care este rezultatul returnat la apelul
g(11).Dar rezultatul returnat la apelul f(6)?

long g(long x){ if (x>9) return (x/10 + x%10);

else return x;

}
long f(intc){ if (c<1) return 1;
else return g(c+f(c-1));

}

3. (Bacalaureat 2015, sesiunea iunie-iulie) Subprogramul F este definit
alaturat. Scrieti ce se afiseaza in urma apelului alaturat. F(’d’);
void F(charc) {if(c>="a’) { cout<<c;

F(c-1);
}
}
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Bibliografie
1. Eugen Popescu, Ecaterina Ursache, Mihaela Paciugd, Mihaela-
Cristina Olteanu, Cristinela Claudia Neacsu — Limbajul Pascal &
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Examene. Concursuri

Examenul de Bacalaureat simulare 2017

A. Filierateoreticd, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-
informaticd

Prof. Klara Alexutan
C.T. “Alesandru Papiu Ilarian” Zalau
Subiectul 1 (30 puncte)

1. Aritati ci = + = = °, unde i? = —1.

’ 2—i 2+ 5

2. Se considerd x; si x, solutiile ecuatiei x> — (2m + 3)x + m? + 3m +
2 = 0. Aritati ca (x; — x,)? = 1, pentru orice numir real m.

3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia Vvx —3 = 5 — x.

4. Determinati cate numere de trei cifre distincte se pot forma doar cu cifre
pare.

5. Se considera triunghiul ABC si punctele M, N si P, mijloacele laturilor

AB, BC, respectiv AC. Demonstrati ca BM + BN = BP.

. . . o« s . T
6. Determinati numerele reale x, stiind ca sin2x = cosx si xe [E’ n].

Subiectul 11 (30 puncte)

1 11
1. Se considera matricele A(a) = <1 a 3) si sistemul de ecuatii
1 3 a

x+y+z=1
X + ay + 3z = 2, unde a este numar real.
x+3y+az=2
a) Aratati ca det(A (a)) = (a + 1)(a — 3), pentru orice numar real a.
b) Determinati numerele reale m pentru care A(m)A(2 —m) = A(2 —
m)A(m).
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) Determinati numerele intregi a pentru care sistemul are solutie unica
(x0, Yo, 20), 1ar xg, yo si zy sunt numere intregi.
2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie x *y =
—5xy + 10x + 10y — 18.
a) Aratati ca x x y = 2 — 5(x — 2)(y — 2), pentru orice numere reale x si
y.
b) Determinati numerele naturale n, stiind ca (n*n) *n =n.
C) Arataticd,dacaa*xa=bsibxb =aqa,atuncia=b=2saua=>» =§.
Subiectul 111 (30 puncte)

. . . _ x
1.Se considera functia f: R = R, f(x) = NrETTICh

a) Determinati intervalele de monotonie a funcsiei f.
b) Aritati ci lim,_,. (f(x))?* = eiz
¢) Demonstrati ca pentru orice numar real ae(—\/z —1), ecuatia f(x) = a
are exact doua solutii reale distincte.

2.Se considera functia f: (—1,0) - R, f(x) = \/% si, pentru fiecare

< . - 1
numar natural nenul n, se considerd numarul I,, = fo x"f(x)dx.
PP _
a) Aratati ca fo f(x)dx = 2(\/2 — 1).
. 1 . <
b) Demonstrati ca I, < — » bentru orice numar natural nenul n.

¢) Demonstrati ¢ (2n + 1)I,, = 2v/2 — 2nl,_;, pentru orice numar natural
nn = 2.

Rezolvare

Subiectul |

1 2+ 2-i 2+D)2+(2-0)? _ A+4i+i2+4—4i+i? 6
C2—i 0 2+ (2-D@+) 222 s

2. Din relatiile lui Viete obtinem x; + x, = 2m + 3,x,x, = m? + 3m +
2

(x1 — %)% = (x; + x)? —4xyx, =4m? + 12m + 9 — 4m? — 12m —
8 = 1, pentru orice numar real m.

3. Vx—3=5-x=x-3=05-x)2? =>x?>—-11x+28=0

x = 7, care nu verificd ecuatia, x = 4, care verifica ecuatia

4. Cifra sutelor se poate alege in 4 moduri, cifra zecilor se poate alege in 4
moduriiar cifra unitatilor se poate alege, pentru fiecare mod de alegere a
primelor doua cifre, in cite 3 moduri, deci se pot forma 4 - 4 - 3 = 48 de
numere.

5. MP || BC,NP || AB = BNPM paralelogram, deci BM + BN = BP
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6. 2sinxscosx = cosx & cosx(2sinx —1) = 0 & cosx = 0 sau
. 1 . T 51 b4
sinx = - .Obtinem x = Jsaux =—— deoarece xe [E' n].

Subiectul 11
1.
1 1 1
a) det(A(a))zl a 3|=a’+3+3-a—-9—-a=a%-
1 3 a

—2a — 3 = (a + 1)(a — 3), pentru orice numar real a

1 1 1\/1 1 1
b) A(m)A(Z—m)=<1 m 3)(1 2-m 3 ):
1 3 m/\1 3 2—m

3 6—m 6—m
<m+4 -m? +2m+ 10 7 >iarA(2—m)A(m) =
m+ 4 7 -m?+2m+ 10
1 1 1 1 1 1
(1 2—m 3 ><1 m 3>=
1 3 2—m/\1 3 m
3 m+4 m+4
<6—m -m? +2m+ 10 7 >$m=1.
6—m 7 -m? +2m+ 10

¢) Sistemul are solutie unica, deci a # —1 si a # 3, pentru orice
numar intreg &, a # —1 si a # 3, solutia sistemului este de forma

-1 1 1 -1 1 .. .
(—a ——) .Cum aeZ = £==,— €7 < a + 1 este divizor al lui 1,
a+l a+1 a+1 a+l a+1

decia = —-2saua = 0.

2.

a) x*y=-5xy+10x+10y—20+2=-5x(y —2) +
10(y —2) + 2 =2 —5(x — 2)(y — 2), pentru orice numere reale
Xsly.

b) nxn=2-5n—-2)%(n=*n)*n=2+25(n—2)3
2425(n-22=ne n-2)25(n—2)2-1) =0sicumn
este numar natural, obtinem n = 2

) axa=b< b—2=-5(a—2)>?
bxb=aeoa-2=-5(b-2)2=a—-2=-125(a -
2)4=>a—2=0=>a=b=25aua—2=—§=>a=b=§.
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Subiectul 111
1.

, x+2

) f'0) = Grmvermn € R

Pentru xe(—o,—2] = f'(x) < 0, deci f este descrescatoare pe
(—00,—2]

Pentru xe[—2,0) = f'(x) = 0, deci f este crescatoare pe [—2,00)
b) limy ., f(x) =1

x? x
hm (f(X))zx = 9}_)00 <—22x n 2)

22
x2+2x+2\ x2+2x+2

—2x—2 —2x-2
= lim (1 +—)

X—00 xZ2+2x+2
. —2x%-2x 1
= e;}l»r?ox2+2x+2 = —
eZ

c) 9:R- R, g(x) = f(x)— aeste continua si derivabila pe R si
g'(x) = f'(x), pentru orice xeR, deci g este strict descrescatoare
pe (—oo, —2) si strict crescatoare pe (—2, +o0)
Cumlimy,_g(x)=—1—-a>0,9g(-2)=—2—-a<
0si limy,_, g(x) =1—a > 0, pentru orice ae(—\/f, —1),
ecuatia f(x) = a are exact doua solutii reale distincte.

a) folf(x)dx = fol\/%dx =2Vx + 1|3 = 2(\/5 — 1)_

b) Observam ca — <1 si x™ > 0 pentru xe[0,1] = —

n
<
Vx+1 Vx+1 T

1 1 . <
x" = I, < fo x™dx = —— pentru orice numar natural nenul n.

c) I,=2 fol x"(Vx + 1)’ dx =

20X+ 1, —

an x"Wx + 1dx = 2V2 — an 1\;”_1 x =22 -
1

2n folx\/;"? dx = 2v2 — 2nl, — 2nl,,_; = n+ DI, =

2+/2 — 2nl,,_; pentru orice numdr natural n, n > 2.

Revista de Matematica si Informaticd MI API 13



Simulare Bacalaureat - 2017
Matematica M_tehnologic, Clasa a Xll-a

prof. Asztalos Lia
C.T. “Al. Papiullarian” Zalau

B. Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificdrile profesionale,
profilul resurse, toate calificdrile profesionale, profilul tehnic, toate
calificarile profesionale

Subiectul 1 (30 puncte)
2 2
1. Ardtatici (2++/3) + (1-2,/3) =20.

2. Se considera functia f: R — R, f(x) = x? — 3x.
Calculati £(1) - f(2) - f(3) - f(4).

3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia 8% = 42¥*1,

4. Dupa o scumpire cu 25%, pretul unui obiect este 250 de lei. Calculati
pretul obiectului Thainte de scumpire.

5. In reperul cartezian xOy se considera punctele A(1,5), B(1,1) si C(5,5) .
Aratati ca triunghiul ABC este isoscel .

6. Aritati ci sin60° + tg 45 = cos30° + ctg 45" .

Subiectul 11 (30 puncte)
1. Se considerd matricea A(x) = (
a) Aratati ca det (A(3)) = 3.
b) Aratati ca A(2017 + x) + A(2017 — x) = 2A(2017) , pentru orice
numar real x .
¢) Determinati numerele reale m, pentru care det (4(2) + mA(1)) =0
2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie
x*y =2xy+ 6x+6y+15.
a) Aratati ca x*y =2(x+3)(y +3) — 3, pentru orice numere reale
xsiy.
b) Aratati ca 7 * 98 = 2017.
c) Determinati numerele reale X, pentru care x * (x +2) = 3
Subiectul 111 (30 puncte)
1. Se considera functia f: (2,0) - R, f(x) =x+1+ xlTZ
f&-f3 _

2 <
i x) , unde x este un numar real.

a) Aratatica lim
? xX—00 x—-3

b) Determinati ecuatia asimptotei oblice spre +co la graficul functiei f
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c) Demonstrati ca functia f este convexa pe intervalul (2,00) .

2. Se considera functiile f:(0,0) = R, f(x) =1+ Inx )si F: (0, o)
R, F(x) = xlnx .

a) Calculati | f(f (x) — Inx)dx .

b) Aratati ca F este o primitiva a lui f

¢) Aratati i [ f(OF (x)dx =% .

Rezolvare:
Subiectul |

2
1. 2+3) =7+4V3
2
(1-2{3) =13-4V3
2 2
2+3) + (1-2/3) =7+4V3+13-4V3=20.
2.f3)=0
fQ)-f2)-fB)-f(4)=0.
3.2 =2¥*2 S 3x=4x+2 2x=-2.
4.p+ % -p = 250, unde p este pretul obiectului inainte de scumpire
p = 200 lei.
5. AB =4, AC=4 =AB=AC, deci triunghiul ABC este isoscel .
6. sin60° = cos30 ,tg 45 ctg 45 =
sin60” + tg 45" = cos 30" + ctg 45"

Subiectul 11

1.a)A(3)=(§ é) =>det(A(3))=|§ §|=3-3—3-2=3

201 2
b) A(2017 + x) + A(2017 — x) = (281; I; 2017 + x) +

(2017 - X 2 ) _ (4034 4 ) —9 (2017 2 ) _
2017 —x 2017 —x 4034 4034 2017 2017
2A(2017) , pentru orice numar real x .

acremi=( D)7 )G 1n 4

det (A(2) + mA(1)) = —m(m + 2)
mm+2)=0=m= -2 saum= 0
2a) xxy=2xy+6x+6y+18—3=2x(y+3)+ 6(y +3) —
—3=2x+3)(y+3)— 3, pentruorice numerereal xsiy.

—
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b)7+98 =2(7+3)(98 + 3) —3 = 2020 — 3 =2017.
)2(x+3)(x+2+3)—3=3 © x*+8x+12=0
x=—6 sau x=-—-2.

Subiectul 111

1.a) lim 9 _ 13,
xX—00 x-3

F)=1-—— ,xe(2,0) = f'(3)=0,deci lim L2927 _ ¢
(x=2) x—oo  X-3
. fx) _ g, 1 1 _
b) Jim === lim (1+ 2+ o) =1

xlim (f(x) —x) =1, deci dreapta de ecuatie y = x + 1 este asimptota
oblica spre +oo la graficul functiei f.

O f"(®) = g X € (2,2)

f"(x) >0, pentru orice x € (2,), deci f este convexa pe intervalul
(2,00) .

2. a) fle(f(x) - lnx)dx = fle ldx = x|i =—e—1
b) F este derivabila si F(x) = (xInx)" = Inx + x % =lnx+1=f(x),
pentru orice x € (0, c0) , deci F este o primitiva a lui f .

c) flef(x)F(x)dx = %Fz(x)ﬁ = %FZ(Q) —%Fz(l) _ 22_
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Bazar

prof. Matyas Mirel
C.T. “Al. Papiullarian” Zalau

1. Matematica n filatelie (8) — Janos Bolyai

Matematician maghiar, nascut in Transilvania, la Cluj, pe 15
decembrie 1802, Janos Bolyai a fost fiul matematicianului Farkas Bolyai
(1775-1856). Principalele preocupari ale sale au fost cele legate de
geometria neeuclidiand. Independent si concomitent cu matematicianul
Nikolai Ivanovici Lobacewski (1792-1856) a creat Tn 1862 geometria
neeuclidiand, demosntrand ca lelebra axioma a paralelelor lui Euclid este
independenta de celelalte axiome. Rezultatul cercetérilor sale au fost
publicate in Appendix la lucrarea tatalui siu intitulata Tentamen juventutem
studiosam in elementa matheseos purae... (incercare de introducere a
tineretului studios in elemente de matematica purd, elementard si
superioard, printr-o metoda intuitiva §i evidenta proprie a acesteia)
aparuta la Targu Mures intre anii 1832-1839.

Fiind o personalitate a spatiului multicultural si multietnic
transilvanean, Jdnos Bolyai a fost ”disputat” in filatelie de catre Romania si
Ungaria, acestea fiind
de altfel singurele tari e B
care au emis de-a
lungul timpului marci
postale dedicate
acestuia. Astfel, n
1960, cand se
implinea  centenarul
mortii sale, au fost
editate in cele doua

R_P.ROMINA posTA LEU

tari, marci postale cu efigia sa. Trebuie spus
ca exista o disputa 1n randul cercetatorilor, o
parte a acestora sustin cd imaginea de pe
cele doud timbre emise de Roménia si
Ungaria nu ar corespunde cu portretul real al
lui Bolyai.

Ungaria a mai emis o marcad postala
dedicata lui Janos Bolyai in anul 2002, cand
s-au Tmplinit 200 de ani de la nagterea sa
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2. Algoritmul lui Gauss pentru calculul datei Pastelui ortodox

In acest an, crestinii din intreaga lume au sarbatorit Pastele la
aceeasi datd. Insi acest lucru nu se intdmpld in fiecare an, una dintre
explicatii este aceea cd desi toti folosesc In viata de zi cu zi calendarul
gregorian (”stil nou”), cand vine vorba de sarbitoarea Pastelui, crestinii
ortodocsi folosesc calendarul iulian (stil vechi”).

Matematicianul german Karl Frierdrich Gauss (1777-1855) a dat
un algoritm care permite calculul datei Pastelui ortodox. Algoritmul se
bazeaza pe notiuni matematice cum ar fi congruentele modulo n sau clasele
de resturi modulo n. in algoritmul siu, Gauss porneste de la data de 4
aprilie, data din calendarul iulian ce corespunde echinoctiului deprimavara.
Algoritmul a aparut in anul 1800 in lucrarea “Berechung des
Osterfestes ”(Calculul Pastelui).

Regula este: 4 aprilie + D zile + E zile
e Pentru calculul lui D avem:
1. Seimparte anul la 19
2. Restul impartirii se inmulteste cu 19
3. La acest produs se adauga numarul fix 15
4. Suma obtinuta se imparte la 30, restul impartirii fiind D
e Pentru calculul lui E avem:
Se imparte anul la 4, restul se inmulteste cu 2;
Se imparte anul la 7, restul se inmulteste cu 4;
Se aduna rezultatele anterioare;
La suma obtinuta se adauga de 6 ori valoarea lui D si se adund
numarul fix 6;
5. Suma totala se imparte la 7, restul impartirii fiind E

ropndE

Exemplu:

Pentru anul 2018, calculele sunt urmatoarele: (notam cu a mod b restul
impartirii lui a la b)

D1) 2018 mod 19=4

D2)4x19=76

D3) 76+15=91

D4) 91 mod 30 = 1 Deci valoarea lui D este 1.

E1) 2018 mod4=2;2x2=4
E2) 2018 mod 7=2; 2x 4 =8
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E3) 4+8=12
E4) 12 + 6x1+6=24
E5) 24 mod 7=3. Deci valoarea lui E este 3.

Avem astfel, data Pastelui ortodox pentru anul 2018: 4 aprilie + 1
zi + 3 zile = 8 aprilie.

O alta forma a algoritmului lui Gauss este urmatoarea:(notam cu Y
anul):
a=Ymod19;b =Y mod4;,c =Y mod?7
d = (19a + M)mod 30; e = (2b + 4c + 6d + N)mod 7
Dacd d +e <10 atunci Pastele cade pe (d + e + 22) Martie iar in
celelalte cazuri, Pastele cade pe (d + e — 9) Aprilie.

Valorile pentru M si N sunt M=15 si N=6 in cazul Pastelui Ortodox
respectiv M=24 si N=5 in cazul Pastelui Catolic. Pentru anii 2100-2199,
N=6 1n cazul Pastelui catolic.

Folosind algoritmul descris mai sus, se obtin, pentru anii urmatori,
rezultatele:

2019 — data Pastelui Ortodox = 28 aprilie; (data Pastelui catolic: 21 aprilie)
2020 — data Pastelui Ortodox = 19 aprilie; (data Pastelui catolic: 12 aprilie)
2021 — data Pastelui Ortodox = 2 mai; (data Pastelui catolic: 4 aprilie)
2022 — data Pastelui Ortodox = 24 aprilie; (data Pastelui catolic: 17 aprilie)
2023 — data Pastelui Ortodox = 16 aprilie; (data Pastelui catolic: 9 aprilie)
2024 — data Pastelui Ortodox = 5 mai; (data Pastelui catolic: 31 martie)
2025 — data Pastelui Ortodox = 20 aprilie; (data Pastelui catolic: 20 aprilie)

Se poate observa cd abia n 2025 crestinii vor sarbatori Sfintele
Pasti impreund. Pana atunci, se constata diferente de 1 saptimana sau de 5
saptdméni (in anul 2024). Urmatorii ani in care data Pastelui va fi
sarbatorita in aceeasi datd vor fi: 2028 (pe 16 aprilie), 2031 (pe 13 aprilie),
2034 (pe 9 aprilie) sau 20137 (pe 5 aprilie).

Bibliografie:

1. Paul Blaga, Asupra problemei calendarului — Didactica
Matematicii vol. IX, litografiat Universitatea Babes Bolyai, Cluj-
Napoca, 1994,

2. http://webserv.lgrcat.ro/Sitevechi/Astronomie/Articole/Paste.htm
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Interdisciplaniritate
De la Matematica la Informatica (I1)

prof. Gavris Loredana
C.T. “Al Papiullarian” Zalau

Daca numarul trecut 1-am Tncheiat cu probleme din domeniul
divizibilitatii numerelor naturale, In acest numar continuam cu abordarea a
inca doua teme foarte cunoscute din aceasi categorie.

O sa va propun probleme cu numere prime si cu calcularea cmmdc a doua
numere.

1. Numere prime / cadoul surpriza
In clasa a V-a se studiaza pentru prima data notiunea de numar prim
precum si descompunerea numerelor naturale Tn produse de humere prime.
Stim ca:
v un numdr este prim daca are exact doi divizori, pe 1 si pe el insasi, iar
cel mai mic numar prim este 2.
v’ orice numar natural n, n > 1 poate fi descompus in mod unic (pana la
0 permutare a factorilor) ca produs finit de numere prime.
Notiunile teoretice prezentate mai sus le vom folosi in aplicatiile urmatoare.
Aplicatia matematica: Fie multimea A={4, 5, 12, 15, 18, 30, 33, 105,
165 }. Sa se determine elementele multimii B stiind cd aceasta contine
acele elemente din A care sunt egale cu produsul a exact 3 numere prime
distincte.
Solutie:
- stabilim descompunerea, in produs finit de numere prime, a fiecarui
numar din multimea A

4=2-2

5 este numar prim, deci nu poate fi descompus
12=2-2-3

15=3-5

18=2-3-3

30=2-3-5

33=3-11

105=2-5-7

165=5-11-3

- stabilim elementele multimii cerute B = {30,105,165}
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Aplicatia practica: (Cadoul surpriza) Bogdan are 9 invitati la
petrecerea de ziua lui si s-a hotarat sa le pregateasca o surpriza. El a pus
ntr-o cutie 8 biletele pe care erau scrise numerele 165, 4, 5, 33, 30, 105,

18, 12, 15 si a propus fiecarui invitat sa extraga un bilet. Deoarece dorea ca
anumite bilete sa fie castigatoare el le-a spus invitatilor, ca cei care vor
extrage biletele cu numere foarte norocoase vor avea parte de o surpriza.
Bogdan a hotarat ca numere foarte norocoase sa fie cele care se pot scrie, ca
produsul a exact 3 numere prime distincte. Sa se determine care sunt
numerele foarte norocoase.

Solutie:

- se utilizeaza acelasi algoritm ca in Aplicatia matematica cu
precizarea ca multime A este multimea numerelor de pe bilete,
iar multimea B este multimea numerelor foarte norocoase

Aplicatia informatica: (Cadoul surpriza) Bogdan are n invitati la
petrecerea de ziua lui si s-a hotarat sa le pregiteasca o surpriza. El a realizat
un program in C++ care sa-i permita fiecarui invitat sa introduca un numar,
iar pe ecran sa-i afigeze care numere sunt foarte norocoase. Invitatii care au
introdus numere foarte norocoase vor avea parte de o surprizd. Un numar
va fi foarte norocos daca se va putea scrie ca produsul a exact kK numere
prime distincte.

Exemplu:
Date de intrare: n=9, k=3, numerele introduse 4,5,12,15,18, 30, 33, 105,
165
Date de iesire: numerele foarte norocoase sunt: 30,105,165
Solutie:
#include <iostream>
#include <math.h>
using namespace std;
int i,n,x,ok,r,d,aux,e,nr,k,sol,j,a[100];
int main()
{cout<<"numarul de invitati este ";cin>>n;
cout<<"numarul de numere prime necesar este: "; cin>>k;
for (i=1;i<=n;i++)
{cout<<"numarul introdus de invitatul "<<i<<"="; cin>>x;
ok=1;
r = (int)sqrt(x);
d=2;
nr=0;
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aUX=X;
while ((aux !'= 1) && (d <=r))
{if (aux%d == 0)

{e=0;
while (aux%d == 0) {aux /=d;
e++;
}
if (e!'=1) {ok =0;
break;
}
nr++;
if (nr > k) {ok =0;
break;
}
}
d++;

if (nr==k && ok==1) {j++;sol++;
afil=x;
}
}
cout<<"numerele norocoase sunt:"'<<endl;
for (j=1;j<=sol;j++) cout<<a[j]<<"";
return 0;

}

3. Cel mai mare divizor comun a 2 numere/panoul

Aplicatia matematica: Fie un dreptunghi de latime 24 c¢m si latime 60
cm. Sa se determine de céte pétrate este nevoie pentru a acoperii
dreptunghiul si ce lungime va avea latura acestuia.

Solutie:

- un dreptunghi de dimensiune IXL poate fi acoperit de patrate cu
latura p, doar daca p este cel mai mare divizor comun al lui I si
L

- se descompun numerele 24 si 60 in produse de factori primi

24=23-3 60 =122-3-5

- se determind latura patratului, calculand c.m.m.d.c al lui 24 si
60, astfel: inmultim factorii primi comuni ai celor 2 numere, la
puterea cea mai mica, luati o singura data
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c.m.m.d.c = 2% -3 = 12 (latura péatratului)
- se stabileste de cate patrate avem nevoie pentru acoperirea
dreptunghiului, impartind aria dreptunghiului la aria patratului
nr.patrate = 200~ q
1212
Aplicatia practica: Maria doreste sa realizeze un panou cu poze pentru
expozitia dedicata Zilei Pamantului. Ea a masurat panoul si a stabilit ca are
24 cm latime si 60 cm lungime. Ajutati-o pe Maria sa stabileasca de cate
poze patrate, de dimensiuni identice are nevoie pentru a acoperii tot panoul
si ce dimensiune trebuie sa aiba acestea.

Solutie:
- se utilizeazd acelasi algoritm de calcul ca in Aplicatia
matematica cu precizarea cd, dreptunghiul reprezintd panoul
Mariei, iar patratele reprezinta pozele
Aplicatia informatica: Maria doreste sa realizeze un panou pentru
expozitia dedicata Zilei Pamantului, de dimensiune IXL, pe care sa-|
acopere in totalitate cu poze de forma patratd si dimensiuni identice. Scrieti
un program care sa-i afiseze Mariei:
a) daca panoul poate fi acoperit sau nu cu poze
b) ce dimensiune trebuie sa aiba poza
c) de céte poze are nevoie
(Obs. Un dreptunghi de dimensiune IXL poate fi acoperit de patrate cu
latura p, doar daca p este cel mai mare divizor comun al lui | si L)
Exemplu:
Date de intrare; 1=24, L=60
Date de iesire: Panoul poate fi acoperit cu poze
Poza trebuie sa aiba dimensiunea 12x12
Nr. de poze de care are nevoie este 10
Solutie:
#include <iostream>
using namespace std;
unsigned |, L, cmmdec, a, b;

int main()

{ cout<<"latimea panoului=", cin>>I;
cout<<"lungimea panoului="; cin>>L,;
a=l; b=L;
if (a==0 || b==0) cout<<"eroare";

else
while (a!=b) if (a>b) a=a-b:
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else b=b-a;
cmmdc=a;
if (cmmdc==1) cout<<"panoul nu poate fi acoperit cu poze in
totalitate";
else { cout<<"Panoul poate fi acoperit de poze"<<endl;
cout<<"Poza trebuie sa aiba dimensiunea "<<cmmdc<<
"X" <<cmmdc<<endl;
cout<<"Nr. de poze este "<< (I*L)/(cmmdc*cmmadc);
}

return O;

}

In loc de incheiere: daci literele A, B, C, D, E, F, G, H, I, J, K, L, M,
N,O,P,R,S T,U,V,W, X, Y, Zar fi reprezentate ca numere 1, 2, 3, 4, 5,
6,7,8,9, 10,11, 12, 13, 14, 15, 16, 17, 18, 19, 20, 21, 22, 23, 24, 25
atunci:

MUNCA GREA=13+20+14+3+1+7+17+5+1=81%

STIINTA=18+19+9+9+14+19+1=89%

ATITUDINE=1+19+9+19+20+4+9+14+5=100%

Concluzie: se poate spune cu certitudine ca munca grea si stiinta sunt
folositoare, dar atitudinea cu care facem lucrurile conduce la eficienta
maxima.
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Tablouri in C++

Prof. Crisan Simona Onica
C.T. “Al Papiu llarian” Zalau

Uneori este necesard prelucrarea unui set de valori de acelasi tip,
asezate ntr-o anumitd ordine. O astfel de structurd se numeste sir, iar
valorile respective se numesc elementele sirului.

Def: Un tablou este un sir de valori de acelasi tip, aflate in locatii
consecutive de memorie.

Tablourile pot fi :

v" vectori( tablouri unidimensionale): siruri obisnuite de valori

v matrici (tablouri bidimensionale): un orar, o tabld de sah plind cu
numere, ...

v" multidimensionale (nu studiem n liceu)

Vectori (tablouri unidimensionale)

Limbajul C++ ofera posibilitatea de a memora toate elementele sirului
intr-o singura variabila indexata, in care elementele sunt dispuse intr-0
anumita ordine, ocupand locatii de memorie succesive, bine determinate. O
astfel de variabila se numeste tablou unidimensional sau vector.

Iata vectorul cu 10 spatii, atribuite fiecarui numar, ales aleator.

9 |11(2|17|9 | 3|99(0 |20|8

v[0] v[1] v[2] v[3] v[4] v[5] v[6] v[7] v[8] v[9]

Acest vector are de exemplu: v [0]=5, v [1] = 11, Vv[3]=2, s.a.m.d. De
fapt, vectorii sunt asemandtori unei functii, cu legea de corespondenta
definita de utilizator pentru fiecare valoare a lui f: f(0)=5, f(1)=11, etc.

Pentru a referi un anumit element al vectorului, trebuie sa scriem
numele variabilei-vector, urmat de pozitia elementului cuprinsa intre
paranteze, ex. v [0]

1. Declararea vectorului

Un vector trebuie declarat, la fel ca orice variabila, in sectiunea de
declaratii a programului. in declaratia unui vector trebuie si apara:
identificatorul vectorului si tipul elementelor.
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In C++, vectorii se declard astfel: tip <nume vector> [valoarea
maxima de spatii in memorie];
Exemplu:
int vector [25]; - am declarat un vector cu maxim 25 de spatii in memorie,
de tip Intreg (int).
int v[30]; - am declarat un vector vcu maxim 30 de elemente numere
ntregi;
-numele variabilei-vector este v;
-tipul elementelor vectorului este int,adica elementele sunt numere intregi;
-elementele vectorului sunt v[0],v[1],.....v[29], avand indicii 0,1,2,.....,29.

2. Citirea vectorulu

Deoarece v este 0 variabila compusa, nu putem citi dintr-o data toate
elementele vectorului.

Vom citi mai intdi numarul de elemente n.

cout<<"n="; cin>>n; /citim numarul de elemente din vector

for(i=1;i<=n;i++)

{cout<<"v["<<i<<"]="; cin>>V[i]; }  //citim fiecare v [i]

3. Afisarea unui vector

Folosind aceeasi metoda de parcurgere a vectorului, vom parcurge
pozitiile elementelor din vector i=1,2...,n si pentru fiecare valoare a lui i,
afisam elementul de pe poztia i, adica V[i].

for(i=1;i<=n;i++) //parcurgem din nou vectorul

cout<<v[i]<<""; //si de aceasta data afisam v [i]

4. Determinarea minimului dintr-un sir de numere

Fiind dat un sir de n numere ntregi memorat intr-un vector, se pune
problema determinarii elementului cel mai mic. Memordm minimul intr-0
variabila mini. Presupunem initial cd minimul este primul element,intr-un
ciclu, contorul i parcurge pozitiile elementelor i=1,2...n. Pentru fiecare
valoare a lui i,comparam elemental V[i] cu minimul pe care il avem in acel
moment n variabila mini. Daca v[i] este mai mic decat minimul mini,
atunci elementul respectiv v[i] devine noul minim {mini=v[i];}.

mini=v[1]; //presupunem ca v[1] este minimul
for(i=2;i<=n;i++) //parcurgem sirul si comparam
if(v[i]J<mini)  mini=Vv[i]; /fiecare element cu minimul

Probleme rezovate

1.Se citeste un vector cu n componente numere intregi. Sa se afiseze
doar numerele impare aflate pe pozitii pare din vector.

#include<iostream.h>
int main()
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{
int 1,n,v[20]s
cout<<’n=“; cin>>n;
for (i=0; i<n; i++)
{ cout<<v[’<<i<<)?; cin>>v i}
for (i=0; i<n; i++)
if (V[i]1%2=1)&&(1%2==0)
cout<<vl[i]<<” ”;

2

¥

2.Sa se scrie un program care afiseaza elementul minim par al unui
Sir.

#include<iostream.h>

int main()

{

int i,n,v[20],min,gasit=0;

cout<<"n=";cin>>n;

for(i=1;i<=n;i++)

cin>>VJi];

for(i=1;i<=n && !gasit;i++)

if(v[i]%2==0) { min=v[i];
gasit=1; }

for(i=1;i<=n;i++)

if(v[i]%2==0 &&V[i]<min)

min=v[i];

cout<<min;

¥

3.Se citeste de la tastatura un sir de n numere intregi. Sa se determine
elementul maxim din sirul dat si sd se verifice daca acesta este numar
prim.

#include <iostream.h>
#include <math.h>
int main ()

intv [20], n, i;
cout<<n=*“; cin>>n;
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for (i=0; i<n; i++)
{ cout<<v[’<<i<<]”; cin>>v i}
maxi=v[1];
for (i=0; i<n; i++)
if (maxi<v[i]) maxi=v[i];
cout<<y [i]<<” <
4.Se citeste de la tastatura un sir de n numere intregi. Sa se afiseze
toate perechile de elemente nu neaparat consecutive cu proprietatea
ca al doilea element al perechii este egal cu restul impartirii primului
element al perechii la suma cifrelor sale.
Ex : Pentru sirul (124, 5, 33, 44, 9, 4) se afiseaza perechile (124, 5),
(44, 4).
#include<iostream.h>
int main()
{int n,v[20],i,j,l, gasit;
cout<<"n=";cin>>n;
for(i=1;i<=n;i++)
{cout<<"v["<<i<<"]=",

cin>>V[i]; }
for(i=1;i<=n;i++)
{I=v[i]; s=0;
while (I<>0) {s=s+l % 10;
I=1/10}
j=i+1; gasit=0;

while (j<=n) &&( gasit==0) {
if v[i] % s==0 { cout<<v[i]<<" "<<v[j]<<” 7;gasit=1;}
else j=j+1;

34
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Intre jocuri si matematica

Prof. Alexutan Klara
C.T. "Alesandru Papiu llarian” Zalau

1. Triunghiul lui Nichomachos

Scriind sub forma de triunghi numerele naturale impare, ca in modelul
de mai jos, se obtine Triunghiul lui Nichomachos.

1
3 5
7 9 11
13 15 17 19
21 23 25 27 29

a) Determinati suma numerelor naturale impare scrise pe a 100-a
linie.
b) Determinati numarul natural aflat pe a 101-a linie, la mijloc.

2. Problema celor dusi cu pluta

Cei opt din imaginea de
mai jos trebuie sa traverseze
raul cu pluta.

Regulile  ce  trebuie
respectate sunt urmatoarele:

e Pluta suporta
maximum 2 persoane.

e Doar tatdl, mama si
politistul pot conduce pluta.

e Tatal nu poate rdmane cu una sau cu ambele fete fard ca mama sa
fie prezenta.

e Mama nu poate rimane cu unul sau cu ambii baieti fara ca tatal sa
fie prezent.

e Detinutul nu poate ramane cu niciunul dintre membrii familiei fara
ca politistul sa fie prezent.

Revista de Matematica si Informaticd MI API 29



Cerinta: Care este numarul minim necesar de traversari pentru ca toti
cei opt sa ajungd pe malul din dreapta? (Se contabilizeazd si
intoarcerile.)

3. Problema broastelor interschimbabile

Se dau sase broaste si
sapte  pietre, precum in
imaginea de mai jos.

Cele trei broaste din
stanga trebuie sd 1si schimbe
locurile cu cele trei broaste din
dreapta. Pentru a se deplasa,
broastele sar pe cea mai

apropiata piatra libera.
Regulile ce trebuie respectate sunt urmatoarele:
e Broastele din stanga pot séri doar spre dreapta, iar cele din dreapta
doar spre stanga.
e O broasca poate sari peste cel mult o altd broasca.
Cerinta: Determinati numarul minim necesar de salturi pentru ca broastele
sa 1si schimbe locurile intre ele.

4. Benzi cu numere

Puneti cele sapte benzi
verticale in ordine, in asa fel incat
operatia matematica de pe fiecare
rand sd fie corectd. Daca este
necesar, benzile verticale contindnd
semne de operatie pot fi rotite.

+ X
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Informatica pe Internet
Prof. loana lonescu
C.T. "Al Papiu llarian” Zalau

In acest numir al revistei va voi arita o metoda interesanti de
creare a prezentarilor. Este vorba de Prezi — o alternativa la binecunoscutul
Powerpoint din pachetul Microsoft Office.

Site-ul oficial este www.prezi.com, unde puteti s urmariti tutoriale
precum si sa descarcati prezentari demo (https://prezi.com/explore/staff-

picks/).

Presenting a better
way to present

Get started with Preri

Or, check out Prezl Business

Prezi este o aplicatie multimedia, similara cu PowerPoint, dar
diferenta este ca aplicatia transpune ideile intr-un mod original si dinamic.
Practic, cu ajutorul Prezi puteti copia sau insera text, fotografii, clipuri
video sau audio intr-o prezentare complexa si interactiva. Daca prezentarile
PPT folosesc slide-uri liniare, Prezi foloseste efectele vizuale si va puteti
misca in prezentare pe verticald, orizontald si chiar diagonald, iar efectele
de zoom va ajuta sa descoperiti noi planuri vizuale. Prezentarea finald se
poate salva in cloud, se poate descarca in calculator sau poate fi urcata pe
unul dintre conturile de social media, Facebook sau Youtube.

Fiind bazat pe Flash, Prezi se bucura de grafica vectorizatd adica
permite zoom infinit pe text sau formele din program fard deteriorarea
detaliilor. Acest lucru insd nu se va extinde la poze, evident, sau la
filmuletele pe care le addaugam noi.

Selectia de forme sau de imagini pentru fundalul plansei este
oarecum limitata, dar rare vor fi instantele in care vom avea nevoie de
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altceva decéat ce avem. Aplicatia suportd atat poze cat si filmulete pe care le
puteti incarca de pe PC sau vor cere un URL, si implicit, vor evidentia
dependenta de o conexiune la internet.

Prezi ruleaza surprinzator de rapid si puteti incarca plansa cu destul
de multe iar interfata nu isi pierde din viteza. Interfata online salveaza
proiectul pe serverul Prezi. Frecventa salvarilor este mare deci nu veti
pierde nimic daca intdmpinati fluctuatii ale conexiunii la Internet.

O alta calitate a interfetei online este posibilitatea de a invita pe
cineva sa va vada prezentarea, sau, si mai util, sa lucreze cu voi, sa o
construiasca. Puteti colabora cu cineva in timp real si persoana invitata are
acces complet la uneltele de editare (dupd ce se inregistreaza pe Site,
evident) Puteti chiar sa vedeti unde pe plansa se uitd acea persoana, lucru
reprezentat de un omulet plutitor galben.

Programul vine Tn trei versiuni. Varianta gratuita este, de fapt, un
trial de 30 de zile. Aceasta vd dd un demo substantial, dar va face
dependenti de internet, va limiteaza editarea din aplicatia offline Prezi si,
bineinteles, prezentarile vor fi ornamentate cu logo-ul Prezi. Celelalte
variante aduc mai multe facilitati — cum ar fi logo propriu, posibilitatea de a
folosi aplicatia offline, precum si spatiu suplimentar de stocare in cloud.
Sistemul de plati este anual.

Ca sa rezumam 1n 3 cuvinte motivatia care v-ar putea face sa
treceti la Prezi: fiti mai buni!

Surse:
® WWww.prezi.com
e http://www.romanialibera.ro/stiinta-tehnologie/it-c/povestea-unui-
startup-de-succes-inventat-pe-timp-de-criza-369958
e  http://www.rgstuff.ro/prezi-sau-de-ce-renuntam-la-powerpoint/
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